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Ks. MIKOLAJ LOHR VI (1969)

ZAGADNIENIA ARYTMETYKI W PISMACH KASJODORA

Tresé: Wstep. — I. Arytmetyka i inne nauki matematyczne. — Il. Definicje i podsta-
wowe pojecia arytmetyki. — IIl. Natura i wiasciwosci liczb. — IV. Symbolika liczb. —
Zakonczenie.

WSTEP

Kasjodor (485—583), idagc za autorami starozytnymi, zalicza arytme-
tyke do cyklu nauk, ktére w jezyku greckim nazywano enkyklios paideia,
a w jezyku tacinskim najczesciej artes liberales, w jezyku za$ polskim
sztuki wyzwolone, dlatego zagadnienia arytmetyki omawia w ramach
sztuk wyzwolonych. Cykl sztuk wyzwolonych, co do ilosci i jakosci nauk,
ulegat znacznym wahaniom, ale do wieku VI po Chr. juz sie ustalit
i obejmowat gramatyke, retoryke, dialektyke, arytmetyke, muzyke, geo-
metrie i astronomie, wskutek tego przedstawiat sie jako zamknieta catosc.
Catos¢ ta jednak w swej wewnetrznej strukturze nic byfa catkowicie
zwarta. Juz do$¢ wczesnie, bo na gruncie greckim od czaséw sofistow
i pozniej takze na gruncie tacinskim, wyodrebniano w niej dwie grupy
nauk, ktére autorowie greccy nazywali technai i epistemai, a autorowie
facinscy artes i disciplinae, co w jezyku polskim mozna odda¢ przez
terminy: sztuki i nauki. Technai — artes — sztuki obejmowaty grama-
tyke, retoryke i dialektyke. Epistemai — disciplinae — nauki za$ obejmo-
waty arytmetyke, muzyke, geometrie i astronomie, to jest nauki mate-
matyczne. Dla epistemai bylo to charakterystyczne, ze arytmetyka zaj-
mowata w nich zawsze pierwsze miejsce. Od czaséw Boecjusza (470—525)
na oznaczenie tej grupy nauk, to znaczy, arytmetyki, muzyki, geometrii
i astronomii, przyjeto za Zachodzie termin quadrivium — czterodroze 1
To rozréznienie w sztukach wyzwolonych sztuk i nauk przyjmuje tez
Kasjodor, z tym jednak, ze usituje je, powotujgc sie w tym na powage
Platona i Arystotelesa, uscisli¢ i uzasadni¢. Wedtug niego podstawg takie-
go podziatu sztuk wyzwolonych i nastepnie powigzania cztonéw wynik-
tych z tego podziatu z terminami artes i disciplinae byto to, ze artes
stanowig dziedzine wiedzy praktycznej, a disciplinae dziedzine wiedzy
teoretycznej. W artes podmiot ustosunkowuje sie do przedmiotu w sposob
praktyczny, to jest twdrczy; w disciplinae natomiast w sposob teoretycz-
ny, to jest poznawczy 2. U niego rowniez artes obejmujg gramatyke, reto-
ryke i dialektyke, a disciplinae nauki matematyczne, wsrdd ktdrych
arytmetyka zajmuje pierwsze miejsce.

Nauki stanowigce cykl sztuk wyzwolonych, mimo wzajemnego powig-

| Boethius: De institutione arithmetica. Lipsiae 1867 s. 7,21—10,7.

2 Inter artem et disciplinam Plato et Aristoteles, opinabiles magistri saecularium
litterarum, hanc differentiam esse voluerunt, dicentes artem esse habitudinem ope-
ratricem contingentium, quae se et aliter habere possunt; disciplina vero est quae
de his agit quae aliter evenire non possunt”. Cassiodorus Senator: Institutiones.
Oxford 1937 s. 130,4. Powotujac sie na to pismo podaje tytut w skrdcie i cytowane
miejsce. Zob. tamze s. 131,11.
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zania wynikajgcego z nalezenia ich do tego cyklu, tylko na stopniu
nauczania ogolnego, to jest Sredniego, ktore odbywato sie, jak Swiadczy
Kwintylian (I w. po Chr.), w szkotach gramatykow, uprawiano #gcznie 3
Na stopniu wyzszym uprawiano je najczesciej oddzielnie, co dawato im
mozno$¢ rozwoju, a poézniej tez catkowitego usamodzielnienia sie 4 Do
wieku VI po Chr. nauki te miaty juz wielu wybitnych swoich przedsta-
wicieli i bogate osiggniecia. Pewien przyblizony obraz tego stanu daje
tez Kasjodor. Piszgc o sztukach wyzwolonych, przy omawianiu poszcze-
golnych nauk, wskazuje on czesto na caly szereg autoréw greckich
I tacinskich, ktérzy tymi naukami sie zajmowali I w zwigzku z tym
pozostawili z ich zakresu jakie$ pisma, ktore, w jego przekonaniu, moga
by¢ zrédiem dla glebszego poznania tych nauk. Ze wzgledu na arytme-
tyke, mozna tu zwrdcic uwage chocby tylko na autoréw piszacych
0 naukach matematycznych. Przy arytmetyce wymienia Kasjodor z auto-
réw greckich, wyjatkowo mato, bo jedynie Nikomacha z Gerazy (Il w.
po Chr.), autora Arithmetike Eisagoge — Introductio arithmetica; z auto-
réw facinskich za$ tlumaczy tego pisma Apulejusza (Il w. po Chr.)
i Boecjusza S6oraz $w. Augustyna ( 430)6. Przy muzyce wymienia z auto-
réow greckich Euklidesa (IV—IIl w. przed Chr.), Ptolemeusza (Il w. po
Chr.), Alipiusza (m. I—IIl w. po Chr.), Gaudencjusza (I—IIl w. po Chr.),
Klemensa Aleksandryjskiego ( 216 po Chr.); z autoréw facinskich Waro-
na (Il—I w. przed Chr.), Apulejusza, Cenzoryna (Il w. po Chr.), Albinusa
(IV w. po Chr.), $w. Augustyna 7®raz Mucjana, ttumacza greckiego pisma
Gaudencjusza 0 muzyce na facing 8 Przy geometrii z autorow greckich
wymienia Euklidesa, Apoloniusza z Pergi (Il w. przed Chr.), Archime-
desa (Il w. przed Chr.), Herona (I w. przed Chr.) | dodaje, ze u Grekow
byli jeszcze inni scriptores probabiles — autorzy godni uwagi z tej dzie-
dziny. Z autorow facinskich wymienia Warona, Cenzoryna i Boecjusza

Przy astronomii z autoréw greckich podaje Platona (427—347), Arysto-
telesa (384—322), Ptolemeusza, $w. Bazylego ( 379); z #tacinskich za$
Warona, Seneke Miodszego (I w. po Chr.) oraz $w. Augustyna i dodaje,
ze 0 tej dziedzinie pisali jeszcze inni liczni autorzy greccy i tacinscy 10.
Jest to tylko przyblizony obraz stanu nauk matematycznych, siegajacy
az do schytku starozytnosci, z czego zdawat sobie dobrze sprawe i sam
Kasjodor, gdy zaznaczyt, ze nie wszystkich godnych uwagi autorow wy-
mienit. Obraz ten jednak jest cenny, poniewaz rzuca $wiatto na umysto-
wos$¢ Kasjodora, a przez niego i na jego epoke. Zwréci¢ tu nalezy jeszcze

3 Quintilianus: Institutionis oratoriae libri duodecim, t. I. Lipsiae 1879 14 in.

4 Zob. Artes liberales. VVon der antiken Bildung zur Wissenschaft des Mittelalters.
Hrsg. v. J. Koch. Leiden—KdIn 1959.

5 ,Quam (arithmeticam) apud Graecos Nicomachus diligenter exposuit. Hunc
Prius Madaurensis Apuleius, deinde magnificus vir Boethius Latino sermone trans-
atum Romanis contulit lectitandum”. Cassiodorus, jw. s. 140,17.

6 Tamze s. 89,24—90,25.

7 Tamze s. 142,13—150,3.

§ Tamze s. 142,13—17.

9 Tamze s. 1512—152,12. Zobh. Cassiodorus: In Psalterium Expositio. PL 70,
27 A. Powotujac sig na to pismo podaje w skrocie tytut i cytowane miejsce. Tenze:
Variae. Berolini 1894 1,45 s. 40,12; 11,52 s. 107,31; VII,5 s. 204,21. Powotujac sie na to
pismo podaje tytut i cytowane miegjsce.

10 Inst. s. 153,3—158,12.
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uwage na to, ze Kasjodor nie tylko wspomniat wielu autoréw waznych
dla nauk matematycznych, ale tez w bibliotece zatozonego przez siebie
klasztoru Vivarium, ktéry w jego planach miat by¢ osrodkiem nauko-
wym, obok pism tresci teologicznej, zgromadzit duzg ilo$¢ pism z dzie-
dziny sztuk wyzwolonych, a wsrdd nich tez liczne pisma matematycz-
ne 1L Trudno z calg dokladnoscig ustalic czy pisma wszystkich wymie-
nionych tu autorow znajdowaty sie w Vivarium. Mozna jedynie sie
domyslaé, ze wiele z nich musiato tam by¢ zebranych, poniewaz na nie
czesto mnichom wiwaryjskim wskazywat i wyraznie ich czytanie im
zalecatil

Sztukom wyzwolonym poswiecit Kasjodor w swoich pismach duzo
uwagi. W specjalny sposob zajat sie nimi w drugiej ksiedze Institutio-
nes, ktéra miata stanowi¢ rodzaj zwieztego podrecznika tej dziedziny.
Podat tam mianowicie po kolei, w sposéb bardzo skrétowy, podstawowe
zagadnienia najpierw artes, a nastepnie disciplinae. Do zagadnien tych
jednak czesto i chetnie wracat takze i w innych pismach, szczegdlnie
w Komentarzu do Psalméw i w Variae. Stad tez druga ksiega Institu-
tiones, Komentarz do Psalméw i Variae sg tu zrédtem dla poznania poru-
szonych przez Kasjodora zagadnienn arytmetyki.

I. ARYTMETYKA A INNE NAUKI MATEMATYCZNE

Na czoto zagadnien arytmetycznych u Kasjodora, podobnie jak u wielu
innych autorow starozytnych piszacych o tych zagadnieniach, wysuwa
sie stosunek arytmetyki do innych nauk matematycznych. Chodzi tu
najpierw o Sciste powigzania arytmetyki z innymi naukami matematycz-
nymi. Matematycy starozytni, tak greccy jak i facinscy, byli przekonani,
ze arytmetyka, muzyka, geometria i astronomia, stanowig powigzany ze
sobg Scisle zesp6t nauk matematycznych. Podstawg tego powigzania, we-
dtug nich, jest fakt, ze wyrosty te nauki ze wspdlnego podtoza, jakim jest
matematyka. W tym wiec rozumieniu matematyka stanowitaby pojecie
rodzajowe, a wyrastajgce z niej arytmetyka, muzyka, geometria i astro-
nomia, stanowityby podporzgdkowane je] pojecia gatunkowe. W ten sam
sposéb zwigzek arytmetyki z innymi naukami matematycznymi i z samg
matematyka rozumie tez Kasjodor i stara sie to uzasadni¢. My$l jego
przebiega tu mniej wiecej w ten sposdb. Matematyka, stanowigca jeden
z dziatéw filozofii spekulatywnej (philosophia speculativa) i nazywana
nauka teoretyczng (scientia doctrinalis) 13, ma za przedmiot swoich roz-
wazan ilos¢ abstrakcyjng (abstracta quantitas), to znaczy ilo$¢ oderwana,
przy pomocy abstrakcji umystowej, od materii i takich cech jak réwny,
nierowny itd.l4. llos¢ jednak w Swiecie rzeczy, jako jego przypadios¢,
wystepuje w réznych z nim powigzaniach, dlatego tez mozna jg ujmowac
w roznych i specyficznych aspektach. | tego wiasnie aspektowego ujecia

I M. Lohr: Kasjodora klasztor Vivarium. Studia Warminskie 2 (1965) 378—379.

12 Inst. s. 140,17; s. 149,17; s. 149,24; s. 151,15; s. 152,12; s. 153,3; s. 157,11—14; et
assim.
P 3 Tamze s. 111,2—20. Zob. M. Lohr: Zagadnienia logiczne w pismach Kasjodora.
Studia Warminskie 4 (1967) 451.

14 ,,Mathematica, quam Latine possumus dicere doctrinalis scientia, est quae
abstractam considerat quantitatem. Abstracta enim quantitas dicitur, quam intel-
lectu a materia separantes vel ab aliis accidentibus, ut est par, impar, vel ab aliis
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ilosci abstrakcyjnej dokonujg arytmetyka, muzyka, geometria i astro-
nomia. Wszystkie te nauki biorg za przedmiot swoich rozwazan ilos¢
abstrakcyjna, ale ujmujg jg aspektowo, to znaczy w sposob sobie wiasci-
wy. | dzieki temu wspolnemu elementowi materialnemu swoich rozwa-
zan, to jest ilosci abstrakcyjnej, mimo roznigcego je elementu formal-
nego, nauki te sg naukami matematycznymi 1 wskutek tego zachowujg
ze sobg Scistg tacznos¢. Na takie rozumienie nauk matematycznych i wza-
jemng ich taczno$¢ wskazujg tez ich definicje. Arytmetyka (arithmetica)
to nauka ujmujgca ilos¢, o ile jest ona policzalna w sobie. Muzyka
(musica) to nauka ujmujaca ilos¢ jako liczby wzgledne, wystepujace
w dzwigkach muzycznych. Geometria (geometria) to nauka ujmujgca
ilos¢ jako nieruchoma wielkos¢ i forme. Astronomia (astronomia) to
nauka ujmujaca ilos¢ przejawiajaca sie w ruchach ciat niebieskich, ich
ksztattach i potozeniu w stosunku do siebie i ziemil5 Jest zatem oczy-
wiste, ze nauki matematyczne majac za przedmiot rozwazan te sama
ilos¢, dostrzegang wprawdzie w roznych powigzaniach z rzeczywistoscig
i réznie ujmowang, musza zachowa¢ ze sobg Scistg tacznosé. Stad i aryt-
metyka pozostaje w Sciste] tacznosci z innymi naukami matematycznymi.

Arytmetyka nastepnie, wedtug matematykéw starozytnych, nie tylko
zachowuje Scistg tgczno$¢ z innymi naukami matematycznymi, ale w ich
zespole wysuwa sie na pierwsze miejsce. O pierwszenstwie arytmetyki
przed innymi naukami matematycznymi mowi tez Kasjodor i stara sie
je uzasadni¢. Arytmetyka, jego zdaniem, obok specyficznego sobie trak-
towania ilosci, oddaje tez wazne ustugi muzyce, geometrii i astronomii.
Nauki te, aby mogly wyrazi¢ swoje twierdzenia czy opisa¢ natury
swoich przedmiotéw, wymagajg koniecznie arytmetykils. Muzyka po-
trzebuje arytmetyki, aby wyrazi¢ wystepujace w dzwiekach muzycznych
stosunki liczbowe; geometria zndéw, aby przy jej pomocy opisa¢ swoje
wielkosci przestrzenne i formy; astronomia natomiast, aby uja¢ ruchy,
ksztatty i wzajemne potozenie ciat niebieskich. Wszystkie zatem te nauki
zaktadaja uprzednio istnienie arytmetyki i wskutek tego arytmetyka
z konieczno$ci wysuwa sie na pierwsze miejsce wsrod nauk matematycz-
nych. Arytmetyka, mimo ze oddaje ustugi innym naukom matematycz-
nym, to sama od nich zadnej pomocy nie wymaga. Jest od tych nauk
catkowicie niezalezna. Fakt ten, ze arytmetyka jest konieczna dla upra-
wiania innych nauk matematycznych i ze jest rownocze$nie od tych nauk
niezalezna, dowodzi, ze jest ona Zrodtem i podstawg nauk matema-
tycznych 17.

huiuscemodi, in sola ratiocinatione tractamus”. Inst. s. 130,19. Zob. tamze s. 92,13;
s. 111,10. Zobh. tez M. Lubanski: llos¢ a matematyka. Rocz. Fil. 1964 z. 3 s. 87—91.
Tenze: W sprawie ilosciowego charakteru matematyki. Stud. Phil. Christ. 2 (1967)
321—322. S. Kaminski: O ilosciowym charakterze przedmiotu matematyki. Rocz.
Fil. 1966 z. 1 s. 126—130.

5 Inst. s. 111,16—20. Zob. tamze s. 132,2—6; s. 144,2; s. 150,4; s. 151,20; s. 1544:
In Psal. PL 70, 692 B i 1047 A. Zob. tez M. Kurdziatek: O niektérych przeja-
wach racjonalizmu w mysli filozoficzno-teologicznej XII wieku. Stud. Phil. Christ.
2 (1967) 55.

16 Inst. s. 132,11.

17 ,,Arithmetica vero, ut sit, neque musica, neque geometria, neque astronomia
egere cognoscitur. Propterea his fons et mater arithmetica reperitur”. Tamze
s. 132,19. Zob. Tamze s. 140,12. W Variae. 11152 s. 107,14, méwi Kasjodor, ze Chal-
dejczycy za pierwszg wsrdéd nauk matematycznych uwazali geometrie.
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Pierwszenstwo arytmetyki przed innymi naukami matematycznymi
usituje uzasadni¢ jeszcze Kasjodor na innej drodze. Mowi, iz jest oczy-
wistym faktem, ze spetnia ona, w stosunku do bytéw stworzonych funk-
cje czynnika porzadkujacego. Zwrdcit juz na to uwage Pitagoras, gdy
zapozyczajac z pewnoscig stobw z Pisma Swietego, powiedzial, ze Bog
stworzyt wszystko, ruchome i nieruchome, wedtug liczby i miary 18. Wy-
powiedziat tu filozof te trafng mysl, ze arytmetyka byta w akcie stwa-
rzania czynnikiem porzadkujagcym natury powstajgcych bytéw. Bo istot-
nie Bog powotujgc do istnienia Swiat i porzadkujac go, musiat kierowac
sie zasadami arytmetyki. Uformowat On bowiem nature kazdego bytu
i utozyt catos¢ Swiata w ten sposob, ze wszystko jest wyrazem najwiek-
szej doskonatosci, celowosci 1 porzadku. Jest wiec oczywistg prawda,
ze Bog dokonywat stwarzania Swiata wedtug liczby, miary i wagid.
Mysl te wypowiada Pismo Swiete na wielu miejscach (l1z. XL,12; Przyp.
VII1,28—30; Madr. XI1,21; Mt. VI1,27; X,30) 20. Dzieki wiasnie temu, ze
na dzietach bozych wycisneta swe pietno arytmetyka, s3 one wyrazem
porzadku, proporcji i piekna 2. Dzieta natomiast szatana, ktorych Ka-
sjodor blizej nie okre$la, s wyrazem brzydoty i zta, poniewaz brak im
porzadkujacego elementu liczby, miary i wagi22. Siady dziatania arytme-
tyki w $wiecie stworzonym sg jasno widoczne i one dowodza, jak wazng
funkcje spetniata arytmetyka, gdy Bog go formowat i zarazem wskazuja,
ze jej istnienie wyprzedza kazdy stworzony byt. Z faktow, ze arytme-
tyka oddaje ustugi iInnym naukom matematycznym, ze wyprzedza swoim
istnieniem kazdy stworzony byt, zdaniem Kasjodora, wynika oczywisty
whniosek, iz arytmetyka z catg stuszno$cig wsrdd nauk matematycznych
stoi na pierwszym miejscu.

Nasuwa sie z kolei pytanie, jaka jest geneza podanych tu zagadnien
arytmetycznych i skad moégt je Kasjodor zaczerpngC. Mysli, ze arytme-
tyka, muzyka, geometria i astronomia zajmujg sie iloscig i stad sg nauka-
mi matematycznymi i wskutek tego zachowujg ze sobg tgcznos¢, a na-
stepnie, ze arytmetyka w porzadku tych nauk stoi na pierwszym miej-
scu, znane byly dobrze starozytnosci greckiej i tacinskiej przed Kasjo-
dorem. O wzajemnym pokrewienstwie arytmetyki, muzyki, geometrii
i astronomii moéwi pitagorejczyk Archytas (IV w. przed Chr.) i pitago-
rejczycy, wedtug Proklosa (V w. po Chr.), wprowadzili tez do tych nauk
czworpodziat, nazwany pézniej quadrivium 23. O wzajemnym powigzaniu
tych nauk méwili rowniez sofisci, Platon, Arystoteles 24, stoicy 25 Ammo-

18 Inst. s. 133,1. Tamze s. 89,24—90,25. Zob. Augustinus: De Genesi ad litte-
ram. PL 37, IV,37.

19 Inst. s. 84,20.

0 Tamze s. 89,24—90,25.

2 ,,Quam _(arithmeticam) cum coelestibus aequaliter novimus, evidens ordo, pul-
chra dispositio, cognitio simplex, immobilis scientia, quae et superna continet, et
terrena custodit. Quid est enim quod aut mensuram non habeat, aut pondus exce-
dat? Omnia complectitur, cuncta moderatur; et universa hinc pulchritudinem
capiunt, quia sub modo ipsius esse noscuntur”. Variae. I, 10 s. 19,3.

2 Inst. s. 90,15.

27332.7530rdan: O matematycznych podstawach systemu Platona. Poznan 1937
s. 73—75.

U W. Jaeger: Paideia. Bd. I. Berlin—Leipzig 1933 s. 401—402.

% E. De Bruyne: Etudes d'esthetique medievale. V | Brugge 1946 s. 37—38.
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niusz Hermeiou (V w. po Chr.)% i wielu innych autoréw greckich.
Z autoréw tacinskich Kwintyliani27, s$w. Augustyn 28 Kapella (IV—V w.
po Chr.)29, Pryscjan (V—VI w. po Chr.)3 i Boecjusz3l. O pierwszen-
stwie arytmetyki przed innymi naukami matematycznymi mowili
wspomniani juz Archytas, Platon32 Arystoteles33 a nadto Nikomach
z Gerazy, ktory tez pierwszenstwo to obszernie uzasadnia 3 oraz Boec-
jusz 35. Mys$l zas, ze Bog stwarzat wszystko wedtug miary, liczby i wagi,
pochodzenia niewatpliwie pitagorejskiego, znajduje sie u Sw. Augustyna
w De Genesi ad litteram 3. Ta bogata tradycja podanych tu zagadnien
arytmetycznych wskazuje, ze Kasjodor nie byt ani oryginalny ani tez
tej tradycji w niczym nie wzbogacit, ale jg tylko przejat i przekazat.
Bezposrednim za$ Zrodiem w tym wypadku byto dla niego niewatpliwie
Introductio arithmetica Nikomacha z Gerazy, ktora posiadat w biblio-
tece klasztornej Vivarium prawdopodobnie w oryginalnym tekscie grec-
kim, a z catg pewnoscig w zaginionym dzi§ ttumaczeniu tacinskim Apu-
lejusza i w zachowanym do dzi§ ttumaczeniu, a wiasciwie parafrazie
facinskiej, Boecjusza, pt. De arithmetica libri duo 37. Nastepnie tez De
Genesi ad litteram $w. Augustyna, z ktorego zaczerpnat, jak sam na to
wskazuje, mysl, ze Bog wszystko stworzyt wedtug miary, liczby i wagi3.

Il. DEFINICJE | PODSTAWOWE POJECIA ARYTMETYKI

Kasjodor podaje dwie definicje arytmetyki. Pierwsza brzmi: ,aryt-
metyka jest nauka zajmujaca sie iloScig, ktorg to ilos¢ rozwaza o tyle,
o0 ile jest ona policzalna w sobie” (numerabilis secundum se)39. Ta de-
finicja wskazuje najpierw, ze elementem materialnym rozwazan arytme-
tyki jest iloSC (abstrakcyjna), ktéra tez sprawia, ze arytmetyka jest
nauka matematyczng i tym samym pozostaje w tgcznosci z innymi na-
ukami matematycznymi. Nastepnie wskazuje, ze elementem formalnym
jej rozwazan jest ujecie ilosci, o ile ta jest policzalna w sobie. Ten spe-
cyficzny sposob ujmowania ilosci sprawia, ze arytmetyka nie przestajac

% AmmoniusHermeiou: In Porphyrii Isagogen sive V voces. Commentaria
in Aristotelem Graeca. Vol. 1V, pars. Ill. Berolini 1891 s. 6,28—7,5.

2 Quintilianus: jw. T. Il. Lipsiae 1875 s. 18,1—2.

% Augustinus: De ordine. PL 32, 11,16,44.

9 M. Capella: De nuptiis Philologiae et Mercurii libri IX. Lipsiae 1925 s. 216,4;
s. 60,2.

N Priscianus: De figuris numerorum. Grammatici Latini. Vol. Ill. Lipsiae
1860 s. 405,2.

i Boethius: jw. s. 7,21—10,7.

 Z. Jordan: jw. s. 75—T6.

B Aristoteles: Aristotele’s prior and posterior Analytics. Oxford 1949
s. 87 a 3L

34Nlicomachus Gerasenus Pythagoreus. Introductionis arithmeticae libri Il
Lipsiae 1866 s. 9—10.

% Boethius: jw. s. 10,8—12,12.

36 Augustinus: De Genesi ad litteram. PL 37, IV,37.

31 Inst. s. 140,17. Tekst zob. przypis 5.

% Tamze, s. 89,24—90,25.

%, Arithmetica est d|SC|pI|na quantitatis numerabilis secundum se”. Tamze:
s. 111,16. Zob. tamze s. 1312. Por. Plato: Politeia. W: Platonis dialogi secundum
Thrasylll tetralogias dISpOSItI V. IV. Lipsiae 1922 s. 525 A. Aristoteles: Vi,
Aristotele’s Metaphysics. V. I. Oxford 1924 s. 991 b 27.
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by¢ jedng z nauk matematycznych, posiada takie cechy, ktérych nie
majg inne nauki matematyczne i1 dlatego od nich sie rézni. Tak jednak
sformutowana definicja arytmetyki wydawata sie prawdopodobnie Ka-
sjodorowi zbyt ogdlna, a w szczegdlnosci niedoktadnie okreslajagca przed-
miot tej nauki. 1 dlatego, aby uzupetni¢ w pewnym znaczeniu braki tej
definicji, a zwlaszcza doktadniej okresli¢ przedmiot arytmetyki, podaje
druga definicje, ktéra brzmi: ,arytmetyka (to nauka, ktéra) bada nature
liczby abstrakcyjnej i wystepujace w tej liczbie wiasciwosci, jak np.
réwnos¢, nieréwnosc itd.” 40. Ta definicja iIstotnie doktadniej juz okresla
przedmiot rozwazan arytmetyki wskazujgc, ze jest nim natura liczby
I jej wihasciwosci. Obie definicje w rzeczy samej w pewien sposéb sie
uzupetniajg i dajag przez to bardziej szczegétowe wyjasnienie czym jest
I czym sie zajmuje arytmetyka.

Obok definicji podaje Kasjodor wyjasnienie podstawowych dla aryt-
metyki poje¢, mianowicie policzalnosci ilosci i liczby. Policzalnos$¢ ilosci
(quantitas numerabilis secundum se) to cecha, ktéra pozwala dostrzec
w ilosci elementy ja tworzace. Taka ceche posiada jedynie ilos¢ nieciggta
(discreta), to znaczy ilo$¢, ktéra tworzg elementy nie posiadajace wspol-
nej granicy. Elementami takimi w ilosci abstrakcyjnej sa liczby. Liczba
bowiem wzieta w sobie jest jaka$ catoscig i wskutek tego odniesiona do
innej liczby nie wykazuje zadnego z nig zwigzku, jest czym$ od niej
odrebnym. Stad tez ilos¢ abstrakcyjna nieciggta, bedaca w istocie zbio-
rem liczb, jest jednoscig, ale nie posiadajacg zwartosci, poniewaz jej
elementy, liczby, nie majg wspdlnej granicy 41 Dzieki wasnie niezwar-
tosci swoich elementow, ilo$¢ ta jest policzalna i tym sie r6zni od ilosci
abstrakcyjnej ciggtej (continua). Ilos¢ bowiem ciggta, w przeciwstawie-
niu do ilosci nieciggtej, sktada sie z elementow posiadajgcych wspoing
granice i dlatego przedstawia si¢ ona jako jedno$¢ zwarta, ale tez wsku-
tek tego jest iloscig niepoliczalng. Taka iloscig jest rozciggtosc.

Liczba (numerus) jest elementem ilosci abstrakcyjnej nieciggtej i wihas-
nie dzieki liczbie ilo$¢ ta daje sie liczyC. Liczba w swojej strukturze nie
jest elementem pierwotnym, ale ztozonym. Jest ona bowiem zbiorem
elementow pierwotniejszych od siebie, mianowicie monad (monades),
to jest jednosci. Tworzywem zatem dla liczb sg monady. Dzieki mona-
dom wiasnie ilos¢ nieciggta moze formowac sie w rézne i niezalezne wza-
jemnie zespoty, czyli liczby. Monada wiec jest Zrodtem i poczatkiem
liczby. Monada jednak, mimo ze jest elementem konstytuujgcym liczbe,
wzieta w oderwaniu od innych monad, nie jest liczba; liczbg jest jedynie
zbiér monad (collectio, acervus). Wynika stad, ze ,1” (jedna monada)
nie jest jeszcze liczbg, a jest nig juz ,2” (dwie monady), poniewaz po-
siada juz wiecej niz jedng monade 42. Do natury zatem liczby nalezy by¢
zbiorem monad. Gdzie nie ma zbioru monad, tam tez nie ma liczby.

4 ,Intentio arithmeticae est docere nos naturam abstracti numeri et quae ei
accidunt; ut verbi gratia, parilitas, imparilitas et cetera”. Inst. s. 133,14.

4 ,Haec (quantitas numerabilis) itaque consistit ex quantitate discreta, quae
parit genera numerorum nullo sibi communi termino sociata. V enim ad X, VI
ad IV, VII ad IlI, per nullum communem terminum alterutra sibi societate nectun-
tur”. Tamze, s. 133,8.

4 ,,Numerus vero autem est ex monadibus multitudo composita, ut 3, 5, 10, 20
et cetera”. Tamze s. 133,12. ,,Memento autem quod monas, licet fons atque initium
numeri esse videatur, ipsa tamen non potest numerus dici. Quidquid enim ab uno
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Jesli sie przyjmie dla oznaczenia monady symbol ,a”, to cigg liczb
naturalnych mozna przedstawi¢ nastepujaco:

1 2 3 4 5 6 7 8
a a a a a a a a
a a a a a a a
a a a a a a
a a a a a
a a a a
a a a
a a
a itd.

Pojecia policzalnosci ilosci abstrakcyjnej i liczby byty dla arytmetyki
starozytnej bardzo podstawowe, jednak nie wyczerpywaty one catkowi-
cie tego rodzaju zagadnien. Arytmetycy starozytni usitowali, czego Ka-
sjodor nie robi, glebiej wnika¢ w strukture liczby, w szczegdlnosci
bada¢ nature monady i dochodzi¢, co stanowi w liczbie element wigzacy
monady w jedno.

Pitagorejczycy rozwigzywali to zagadnienie do$¢ prosto. W ich
przekonaniu kazda liczba jest zwigzana z rzeczg przez nig liczona. Liczby
oderwane od rzeczy nie istniejg. Stad monada jest punktem fizycznym
a przez to i rozciggtym. Liczba wskutek tego jest zbiorem punktéw fi-
zycznych i konsekwentnie poznawalna zmystowo. Tym, co tgczy monady
w jedno nie moze by¢ nic innego jak tylko to samo, co sprawia, ze rzecz
jest jednoscig, to jest forma rzeczy#,

Inaczej ustosunkowali sie do tego zagadnienia Platon 4 i Arystoteles 4.
Sadzili oni, ze monada jest niepodzielna i nieprzestrzenna, a wskutek
tego monada i zbior monad, liczby, sa poznawalne jedynie na drodze
umystowej. Nastepnie, jesli liczbe zdefiniuje sie jako zbiér monad, to
z konieczno$ci musi sie nasung¢ pytanie, co stanowi w liczbie element
wigzacy monady w zwartg catos¢. U pitagorejczykow byta nig forma
rzeczy liczonej 46, ale takie rozwigzanie tego zagadnienia, wskutek in-
nego rozumienia natury monady, nie mogto mie¢ u Platona i Arystote-
lesa miejsca. Platon, w wielu swoich dialogach wracat do tego trudnego
dla siebie zagadnienia i w koncu zadowolit sie tylko stwierdzeniem, ze
liczby, mimo, iz sg zbiorami monad, sg jednak ,catoscig”, to jest zwartg
jednoscig 474&agadnienie to w duchu Platona rozwazat i usitowat roz-
wigza¢ i Arystoteles. Mowit on, ze jes$li liczba jest zbiorem monad, to
musi istnie¢ co$, dzieki czemu jest ona jednoscia, poniewaz albo nie jest
ona jednoscig, ale ,stosem”, to jest luznym zbiorem, albo, jesli jest jed-
noscig, to trzeba powiedzie¢, czym jest to, co sprawia, ze z wielu staje sie
ona jednym 48 Ale i dla niego rozwigzanie tego zagadnienia okazato sie
nietatwe, bo nie podat go w zadnym ze swoich pism.

plus est, sicut ait Nicomachus, iam fit numerabile. Numerus enim est unitatis
collectio, vel quantitatis acervus ex unitatibus profusus”. In Psal. PL 70, 34 C. Por.
Boethius: jw. s. 16,23—26; s. 13,11. Zob. Z. Jordan: jw. s. 84

$ Z. Jordan: jw. s. 26—29; s. 77 i 83.

U4 Plato: Politeia. jw. s. 525 C i s. 526 A—B.

& Aristoteles: jw. V. |. s. 1016 b 24.

% Z. Jordan: jw. s. 27—28.

i1 Tamze, s. 93. Zob. Plato: jw. 525 A.

B Aristoteles: jw. V. I.’s. 991 b 21 —992 a 1; V. Il. s. 1039 a 12; s. 1044a3 -
4; et passim.
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Zagadnieniem tym zajmowali sie tez i inni jeszcze autorzy staro-
zytni, ale nie robi jak wspomniano, o nich wzmianki Kasjodor. By¢
moze, ze W swojej metodzie wyktadu, ktéra polegata, jak to sie stwier-
dza i w innych wypadkach, na podaniu tylko niektérych podstawowych
zagadnien, chciat, aby inne i subtelniejsze zagadnienia poznali jego czy-
telnicy, ktorymi byli przede wszystkim mnisi Vivarium, przez osobiste
studium odpowiednich autorow.

I tu mozna doszukiwa¢ sie powigzania zagadnien arytmetycznych
wystepujagcych u Kasjodora z autorami wcze$niejszymi, jak tez
wskazania na ich zrodto. Definicji arytmetyki dopatrzy¢ sie mozna u Pla-
tona 49, Arystotelesa &9 Sw. Augustyna 515 Boecjusza 52. Twierdzenie, ze
monada nie jest liczbg, mimo ze jest jej zrodtem i poczatkiem, wyste-
puje u pitagorejczykow 53, Platona 54, Arystotelesa, ktory tez je obszernie
uzasadnia 5, Euklidesa 5, Nikomacha z Gerazy 57580ecjusza 58 Definicje
liczby jako zbioru monad podaje Platon3), Arystotelest), Nikomach
z Gerazy6l , Boecjusz 62

Teraz mozna probowaé ustala¢, od ktorych z wymienionych autoréow
jest Kasjodor bezposrednio zalezny. Jes$li chodzi o definicje arytmetyki,
to najwiecej podobienstwa tresciowego wykazuja one z definicjami
Sw. Augustyna i Boecjusza, ale zarazem roznig sie¢ od nich sposobem
sformutowania. Stad trudno z catg pewnoscig twierdzi¢, ze ci autorowie
sg ich zZrédiem. Twierdzenie dotyczace natury monady i nastepnie defi-
nicja liczby pochodzg niewatpliwie od Nikomacha z Gerazy. Kasjodor
przytaczajac je wyraznie sie na tego autora powotuje6364Chodzi¢ tu
moze tylko o to, czy postuzyt sie wprost tekstem greckim czy moze jego
tlumaczeniem Apulejusza wzglednie parafrazg Boecjusza w jezyku ta-
cinskim, wszystkie te teksty byly mu, wydaje sie, dostepnebd. Zesta-
wienie tekstow wskazuje, ze w sformutowaniu twierdzenia dotyczacego
natury monady, jest Kasjodor blizszy Nikomachowi niz Boecjuszowi,
ktory to twierdzenie inaczej i obszerniej wyraza. Moze to znaczy¢, ze
zrodtem tego tekstu jest Nikomach, ale prawdopodobnie w ttumaczeniu
facinskim Apulejusza. W definicji znéw liczby jest Kasjodor zgodny
z Nikomachem i Boecjuszem, a to wskazuje, ze Boecjusz oddat jg zgodnie
z Nikomachem i nastepnie, ze Kasjodor zaczerpnat jg z Boecjusza lub

9 Plato: jw. s. 525 A.

N Aristoteles: jw. V. I.s. 91 b 27 i n.

5 .. numeros .. inspexit diligentissime cuiusmodi essent; reperiebat divinos et
sempiternos”. Augustinus: De ordine. PL 32, I, 14,41

5 ,Horum ergo illam multitudinem, quae per se est, arithmetica speculatur inte-
gritas”. Boethius: jw. s. 9,1

858 M. ?’Cantor: Vorlesungen Uber Geschichte der Mathematik. Bd. I. Leipzig
1880 s. 134.

% Z. Jordan: jw. s. 84—85.

% Aristoteles: jw. V. Il.s. 1056 b 32; s. 1080 b 6; s. 1084 a 2; s. 1088 b 6.

% Z. Jordan: jw. s. 85.

5% Nicomachus: jw. s. 848.

% Boethius: jw. s. 16,23—26.

% Plato: Politeia. jw. s. 525 A.

60Aristoteles: jw. V. Il. s. 1039 a 12; s. 1056 b 23 et passim.

6 Nicomachus: jw. s. 13,7—10.

62 Boethius: jw. s. 13,11,

63 Cassiodorus: In Psal. PL 70, 34 C. Tekst zob. przypis 42.

6dst. s. 140,17. Tekst zob. przypis 5.

32. Studia Warminskie
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Apulejusza. Wydaje sie zatem, ze i w tych zagadnieniach nie wyszedt

Kasjodor poza Nikomacha, wykorzystywanego za posrednictwem Apu-
lejusza i Boecjusza.

I1l. NATURA | WELASCIWOSCI LICZB

Podstawowym zagadnieniem arytmetyki, wedtug Kasjodora, zgodnie
z podanymi przez niego definicjami arytmetyki, jest poznanie natury
i wiasciwosci liczb, dlatego tez na nie przede wszystkim zwraca swojg
uwage i czyni je gtbwnym przedmiotem swoich tu rozwazan.

Natura liczb nie jest bezposrednio poznawalna, ale przejawia sie ona
przez wystepujagce w nich réznego rodzaju wiasciwosci. Stad poznanie
whasciwosci liczb jest réwnocze$nie poznaniem ich natury. Ze wzgledu
na wiasciwosci mozna podzieli¢ liczby na cztery grupy.

Pierwszg grupe stanowig liczby dajgce sie¢ dzieli¢ w pierwszy sposob
na parzyste i nieparzyste. Kasjodor przedstawia to nastepujaco:

Numerus autem dividiturt

In paribus

pariter  pariter impariter
par impar par

et imparibus

primum et secundum et tertium mediocrem,
simplicem compositum qui quodammodo_primus
et incompositus
alio modo secundus
et compositus

Podziat ten Kasjodor objasnia. Liczba (numerus) moze by¢ parzysta lub
nieparzysta. Liczba parzysta (par) to taka, ktéra moze by¢ podzielona
na dwie réwne czesci. Liczba nieparzysta (impar) to taka, ktéra nie moze
by¢ podzielona na dwie réwne czescibt.

Liczba przysta moze byc¢: parzysto - parzysta, parzysto - nieparzysta
i nieparzysto - parzysta. Liczba przysto-parzysta (pariter par) to taka,
ktéra daje sie dzieli¢ az do jednosci. Takg wiasciwos¢ posiada liczba 64,
poniewaz 64 : 2 =32;32 :2=16;16 :2=28;8:2=4;4:2=2,2:2=1
Liczba parzysto - nieparzysta (pariter impar) to taka, ktéra podzielona
na dwie rowne czesci daje w wyniku dwie liczby nieparzyste. Takimi
liczbami sg np. 10, 14, 18 itd., poniewaz 10:2 =5; 14:2 =17; 18:2 =9,
Liczby nieparzysto-parzyste (impariter par) to takie, ktore mogg by¢
dzielone na rowne czesci wielokrotnie, ale ich podziat nie dochodzi do
jednosci. W ten sposob dzieli sie np. liczba 24, poniewaz 24:2 = 12;
12:2=6; 6:2 =3

Liczba nieparzysta natomiast moze by¢ pierwsza i prosta, druga i zto-
zona oraz trzecia posrednia. Liczba pierwsza i prosta (primus et simplex)
to taka, ktora moze by¢ podzielona tylko przez jedno$¢ i przez siebiell5

5 Tamze s. 133,17.
6 Tamze s. 133,20.
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samg. Takimi liczbami sg: 3, 5 7 itd. Liczba druga i ztozona (secundus
et compositus) to taka, ktéra moze byC dzielona przez jednosC i przez
inne liczby; np. 9, 15 21 itd. Liczba trzecia posrednia (tertius mediocris)
to taka, ktéra wydaje sie by¢ liczbg prostg i nieztozong, to zndéw druga
i ztozong. W ten sposob liczba 9 w stosunku do liczby 25 wydaje sie byc
prostg i nieztozong, poniewaz oprécz jednosci liczby te nie majg zadnego
innego wspolnego dzielnika. Ale ta sama liczba 9 w stosunku do 15 wy-
daja sie byC liczbg druga i ztozong, poniewaz oprocz jednosci ma ona
z 15 jeszcze wspodlny dzielnik 3 67.

Drugg grupe stanowig liczby dzielagce sie w inny, drugi, sposéb na
pierwsze i nieparzyste. Kasjodor przedstawia to nastepujgco:

Altera divisio de paribus et imparibust
aut par est aut impar

aut superfluus aut indigens aut perfectus

Podziat ten Kasjodor objasnia. Liczba moze by¢ parzysta i nieparzysta.
Liczba parzysta znédw moze by¢: nadmierna, niedomierna i doskonata.

Liczba nadmierna (superfluus) to taka, ktéra w stosunku do swojej
ilosci ma nadmiar cze$ci wyniktych z jej podziatu. Takg wiasciwos¢ po-
siada liczba 12, poniewaz jej potowa jest 6, szOstg czescig 2, czwartg
czeScig 3, trzecig czesScig 4, dwunastg czescig 1, a to w sumie daje 16,
tzn. liczbe wigkszg od niej samej. Liczba niedomierna (indigens) to taka,
ktorej suma czesci jest mniejsza od niej samej, od jej ilosci. Takg liczbg
jest np. 8, poniewaz jej potowg jest 4, czwartg czescig 2, 6smg czescig 1,
a to w sumie daje tylko 7. Liczba doskonata (perjectus) to taka, ktorej
suma czesci roéwna jest jej ilosci. Takg wihasciwos¢ posiada liczba 6,
poniewaz jej potowg jest 3, trzecig czescig 2, szOstg czescig 1, a to w su-
mie daje 6 69.

Trzecig grupe stanowig liczby dzielgce sie na absolutne i wzgledne.
Kasjodor przedstawia to nastepujgco:

Omnis numerus 70 consideratur

aut secundum se aut ad aliguid
ailii sunt aequales alii sunt inaequales
alii sunt maiores alii sunt minores
multi- super- super- multi- multi- sub-  sub-  sub-  sub-  sub-
plices particu- partien- plices  pli- multi- SU- super- multi- multi-
ares tes super- ces plices per- par-  plices ph-
parti- super- par-  tientes super- CeS
culares P_ar- ticu- parti- super-
ien- lares cula-  par-
tes res tien-

tes

67 Tamze s. 133,20—134,23. Por. Boethius: jw. s. 13,10—30,3.

6 Inst. s. 1351. . .
69 Tamze S. 135,1—15. Por. Boethius: jw. s. 39,18—41,20.

Inst. s. 136,10.
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Podziat ten Kasjodor objasnia. Liczba moze by¢ rozumiana absolutnie
(secundum se) i wzglednie (ad aliquid). Liczba rozumiana absolutnie jest
wowczas, gdy sie jg bierze samg w sobie, bez odnoszenia jej do innej
liczby. Tak rozumiane moga by¢ np. 3, 4, 5 itd. Liczba rozumiana wzgled-
nie jest wowczas, gdy sie jg bierze w odniesieniu do innej liczby. W ten
spos6b mozna powiedzie¢, ze liczba 4 w odniesieniu do liczby 2 jest
podwojna; liczba 3 w odniesieniu do 1 jest potrdjna, itd.

Liczby wzgledne moga byC rowne i nierowne. Liczby wzgledne row-
ne (aequales) to takie, ktére ilosciowo wzgledem siebie sg rowne. Tak 2
jest réwne w stosunku do 2; 3 jest rowne w stosunku do 3 itd. Liczby
wzgledne nieréwne (inaequales) to takie, ktore iloSciowo w stosunku do
siebie, po ich poréwnaniu, wykazujg nierébwnos$¢. Tak miedzy 3 i 2
4 i 3, nie ma réwnosci.

W liczbach wzglednych nieréwnych, co jest oczywiste, wystepuje
liczba wieksza i liczba mniejsza. Liczba wieksza (maior) zawiera w sobie
liczbe mniejszg i jakie$ jeszcze jej czeSci. Tak np. liczba 5 zawiera w so-
bie liczbe 3 i jej dwie czesci. Odwrotnie liczba mniejsza (minor) ma
w liczbie wiegkszej swojg catosC i jakie$ jeszcze swoje czesSci. Tak liczba
3 ma w liczbie 5 swojg cato$¢ i swoje dwie nadto czescl.

Liczby wieksze, w stosunku do liczb mniejszych, moga by¢ wielokrot-
ne, nadczagstkowe, naddzielgce, wielokrotnie nadczgstkowe i wielokrotnie
naddzielgce.

Liczba wigksza wielokrotna (multiplex) to taka, ktéra zawiera w sobie
liczbe mniejsza wielokrotnie. Np. liczba 2 zawiera w sobie 1 dwukrotnie;
liczba 3 zawiera w sobie 1 trzykrotnie itd. Liczba nadczastkowa (super-
particularis) to taka, ktéra zawiera w sobie liczbe mniejszg i jedng jej
cze$¢. Tak liczba 3 zawiera w sobie liczbe 2 i jej potowe, tj. 1; liczba 4
zawiera w sobie liczbe 3 i jej trzecig cze$¢, tj. 1. Liczba naddzielgca
(superpartiens) to taka, ktéra zawiera w sobie liczbe mniejsza i nadto
kilka jej czesci. Tak liczba 5 w stosunku do liczby 3, posiada jg calg
i jej dwie czeSci; liczba 7 w stosunku do liczby 4 posiada jg catg 1 trzy
jej czesci. Liczba wielokrotnie nadczastkowa (multiplex superparticularis)
to taka, ktéra zawiera w sobie liczbe mniejszg kilkakrotnie i nadto jakas
jej czes¢. W ten sposob liczba 9 w stosunku do liczby 4, zawiera jg dwu-
krotnie i jedng Jej cze$¢. Liczba wielokrotnie naddzielagca (multiplex
superpartionalis)/l to taka, ktora zawiera w sobie liczbe mniejsza Kil-
kakrotnie i nadto jej kilka czesci. Tak liczba 8 w stosunku do liczby 3
zawiera ja dwukrotnie i jej dwie czesci; liczba 19 w stosunku do liczby 8
zawiera ja dwukrotnie i jej trzy czesci.

Liczby mniejsze, w stosunku do liczb wiekszych, moga by¢ podwie-
lokrotne, podnadczastkowe, podnaddzielgce, podwielokrotnie nadczgstko-
we |1 podwielokrotnie naddzielace.

Liczba podwielokrotna (submultiplex) zawarta jest w liczbie wiekszej
wielokrotnie. Tak liczba 1 zawarta jest w liczbie 2 dwukrotnie, a w 3
trzykrotnie itd. Liczba podnadczgstkowa (subsuperparticularis) zawarta
jest w liczbie wiekszej cata i z jedng swojg czescig, jak 2 w 3, 3 w 4 itd.

11 W tabelce trzeciego podziatu uzyt Kasjodor w tym miejscu terminu ,,multipli-
ces superpartientes”.
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Liczba podnadzielgca (subsuperpartiens) zawarta jest w liczbie wiekszej
cata i ze swoimi kilku czeSciami, jak 4 w 7 jest cate i ze swoimi trzema
czeSciami itd. Liczba podwielokrotnie nadczastkowa (submultiplex super-
particularis) zawarta Jest w wiekszej wielokrotnie i z jedng swojg czescia,
jJak 2 zawarte jest w 5 dwukrotnie i z jedng swojg czescig. Liczba pod-
wielokrotnie naddzielgca (submultiplex superpartionalis) 72 zawarta jest
w liczbie wigkszej kilkakrotnie i z kilku swoimi czesciami. Tak 3 zawarte
jest w 8 dwukrotnie i ze swoimi dwoma czeSciami; 4 zawarte jest w 15
trzykrotne i ze swoimi trzema czesciami 73,

Czwartg grupe stanowig liczby dzielace sie na nieciaggte i ciggte. Kasjo-
dor przedstawia to nastepujaco:

........................................

lineales superficiales solidi

Podziat ten Kasjodor objasnia. Liczby moga by¢ nieciggte i ciggte.
Liczba nieciggta (discretus) to taka, ktérg konstytuujg monady odzielone,
jak np. 3 oddzielone jest 0 4; 5 od 6, itd.75. Liczba ciggta (continens) to
taka, ktérg konstytuujg monady potgczone. Zachodzi to wowczas, gdy
liczba jest rozumiana jako wielkosS¢ przestrzenna, to znaczy, ze z jej
monad mozna uformowac jakie$ twory geometryczne. Tak liczba 3, jesli
sie jg rozumie jako wielko$¢ przestrzenng np. w postaci linii lub ptasz-
czyzny, jest liczbg ciagtg 76.

Wielkosci przestrzenne wystepujg w postaci linii, ptaszczyzny i bryty,
stad tez liczby ciggte moga wystepowa¢ w postaci linii, ptaszczyzny
i bryty 7778

Liczba ciagta w postaci linii (linealis) to taka, z ktérej monad pisanych
obok siebie, poczawszy od pierwszej, powstaje linia. Jesli monade ozna-
czy sie literg ,a”, to liczbe ciggta w postaci linii mozna wyrazi¢ jako
szereg ustawionych obok siebie ,,a”, to znaczy zbudowac z jej monad
linie np. aaaaaaaaaaa....’8. Takg wlasnos¢ posiada kazda liczba.

Liczba ciagta w postaci ptaszczyzny (superficialis) to taka, ktorg mozna
wyrazi¢ w wielkosci posiadajacej dtugosé i szerokos¢. Postaciami jej
moga byc¢: trojkat, pieciokat, koto itd. Monady tych liczb przedstawiajg
jakas plaszczyzne.

a
aa

Liczba ciagta w postaci tréjkata (trigonus): aaa
Taka liczbg jest np. 6, 10, 15 itd.

72 W tabelce trzeciego podziatu uzyt Kasjodor w tym miejscu terminu ,,submulti-
plices superpartientes”.

73 Inst. 's. 135,16—138,22. Por. Boethius: jw. s. 4511—46,17.

% Inst. s. 139,1.

7 ,,Discretus numerus est, qui a discretis monadibus continetur; ut verbi gratia
3 a4 5a6, etreliqui”. Tamze s. 1394.

76 ,,Continens numerus est, qui a coniunctis monadibus continetur, ut verbi gratia
trinarius numerus, si in magnitudine intelligitur, id est in linea aut spatium, aut
solidum, dicitur continens”. Tamze s. 1395.

11 Zob. M. Cantor: jw. s. 138

18 ,Linealis numerus est, qui inchoans a monade linealiter scribitur usque ad
infinitum...”. Inst. s. 139,9.
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a a a
a aa
Liczba ciggta w postaci kwadratu (quadratus): a a a
Taka liczbg jest np. 9, 16 itd.
a

a da
Liczba ciggta w postaci pieciokata (quinquiangulus): a a
Takg liczbg jest np. 5, 12 itd. 79

Liczba ciggla w postaci kota (ircu-
latus, circularis):

Taka liczbg jest np. 5, 6, itd. Te wihasciwos¢ posiadajg te liczby, ktére
pomnozone przez siebie ,wracajg do siebie”, tzn. w iloczynie swego
kwadratu, szeScianu itd. wystepuja na miejscu jednostek. Tak liczba 5
pomnozona przez siebie, w swoim iloczynie 25, ,wraca do siebie”. Podob-
nie tez liczba 6 ,wraca do siebie”, poniewaz pomnozona przez siebie daje
w iloczynie 36, a jej kwadrat pomnozony przez nig, daje w iloczy-
nie 216 &

Liczba ciggla w postaci bryly (solidus) to taka, ktéra wyraza sie
w wielkosci majacej trzy wymiary: diugosé, szerokos¢ i wysokos$é. Po-
staciami jej mogg by¢: piramida, szeScian, kula 8L

7

Liczba ciggta w postaci kota (circulatus,
circularis):

Liczba ciggta w postaci szescianu
(cybus)82:

19 ,,Superficialis numerus est, qui non solum longitudine sed et latitudine conti-
netur; ut trigonus numerus, quadratus numerus, quinquiangulus numerus, circulatus
numerus, et ceteri qui semper in superficie continentur”. Tamze s. 139,13,

8 ,,Circularis numerus est, qui dum similiter multiplicatus fuerit, a se inchoans
ad se convertitur, ut verbi gratia quinquies quini est 25; ita et in senaria contigit
ut sexies seni 36 et sexies 36=216". Tamze s. 139,18.

8l ,,Solidus numerus est, qui longitudine et latitudine vel altitudine continetur,
ut sunt pyramides... cybi... sphaerae...”. Tamze: s. 140,4.

8 Kasjodor liczb w postacl piramidy i szeScianu nie ilustruje przyktadem. Mozna
Is_i(g t(30n2;yélec’, ze liczbg w postaci piramidy jest 5 a liczbg w postaci szesScianu jest
iczba 8.
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Liczba ciggta w postaci kuli (sphaeri-
ricus):

Takimi liczbami sg np. 5, 6 itd. Wasciwos¢ te posiadajg te liczby, ktore
pomnozone przez swojg liczbg w postaci kota, ,wracajg do siebie”, tzn.
w iloczynie swego szescianu wystepujg na miejscu jednostek. W ten
sposéb liczba 5 pomnozona przez swojg liczbe w postaci kota, 25, w swoim
iloczynie, 125, ,wraca do siebie’’83. Rozwazaniem o liczbach ciggtych
w postaci bryt zamyka Kasjodor podstawowe zagadnienie arytmetyki.

Zwroci¢ tu nalezy uwage na to, ze liczby ciggte w postaci linii, ptasz-
czyzn i bryh nie majg w istocie zadnego powigzania z tego rodzaju two-
rami geometrycznymi. Twory te majg jedynie zobrazowa¢ nature tych
liczb, to znaczy wskazaé, ze z ich monad mozna uformowaé linie, ptasz-
czyzne lub bryte. Jest to znana, wystepujgca u starozytnych matema-
tykow, geometryzacja liczb 84 Polegata ona na tym, ze usitowano przed-
stawia¢ nature liczb i rozwigzywa¢ zagadnienia arytmetyczne za pomocg
poje¢ geometrycznych. Tendencja do geometryzacji liczb byta w staro-
zytnosci zjawiskiem czestym. Wystepuje ona rowniez u Euklidesa, ktory
zagadnienia arytmetyki wigczyt do swoich Elementow (ksiegi VII, VIII
i 1X) i rozwigzywat je przy pomocy geometrii. Obok jednak tej tenden-
cji, pojawity sie juz do$¢ wczesnie u starozytnych matematykow tez ten-
dencje przeciwne, zmierzajgce do odgeometryzowania arytmetyki. Do-
strzega sie je u Herona z Aleksandrii, Nikomacha z Gerazy a zwlaszcza
u Diofantosa (Ill w. po Chr.), ktory tez przez swoje wazne dla arytme-
tyki dzieto Arithmetica dokonat prawie ostatecznej degeometryzacji
arytmetyki i w ten sposob otworzyt nowy etap rozwoju tej dyscypliny.
W wyniku rozwoju arytmetyki, w kilkanascie wiekéw pézniej, zaszedt
proces odwrotny w ustosunkowaniu sie arytmetyki do geometrii, miano-
wicie arytmetyzacja geometrii. Zapoczatkowana w XVII w. przez R. Kar-
tezjusza i P. Fermata geometria analityczna zaczeta rozwigzywaé swoje
zagadnienia na drodze réwnan arytmetycznych.

Zapoznanie sie z podstawowym zagadnieniem arytmetyki starozytnej,
ktorym w przekonaniu Kasjodora, byto badanie natury i wiasciwosci
liczb, wskazuje, ze dziedzina ta miata charakter teoretyczny. Arytme-
tyka zatem starozytna zmierzata jedynie do poznania swego przedmiotu
i" stad tez nie stawiata sobie zagadnien praktycznych. Z tej przyczyny
nie wchodzita w zakres jej zainteresowan wazna dla zycia dziedzina ra-
rachunkowosci. Tg dziedzing zajmowata sie arytmetyka praktyczna, na-$14

»Sphaericus autem numerus est, qui _a circulato numero multiplicatus a se
|nchoans ad se revertitur, ut exempll gratia quinquies quini, 25; hic circulus dum
in se ipsum multlpllcatus fuerit, facit sphaeram, id est quinquies 25=125". Inst.
S. 140.8. Zob. tamze s. 139,1—440,11. Por. Boethius: jw. s. 906—12216. Nico-
niachus: jw. s. 82,21

% M. Cantor: jw. $. 138.



504 Ks. MIKOLAJ LOHR (16)

zywanu logistykg — logistike 85 Rozrdznienie arytmetyki teoretycznej
i praktycznej znane byto matematykom greckim juz przed Platonem, ale
on dopiero wskazat na naukowe podstawy tego rozroznienia i je ustalit.
On tez uzywat na oznaczenie arytmetyki teoretycznej terminu arithme-
tike, a na oznaczenie arytmetyki praktycznej logistike&8 Rozroznienie
to spotyka sie réwniez u Nikomacha z Gerazy i p6zniejszych matema-
tykow greckich 88. Z réznicy miedzy arytmetyka teoretyczng i arytme-
tyka praktyczng zdawat sobie sprawe prawdopodobnie tez Kasjodor.
Wskazujg na to omawiane przez niego zagadnienia arytmetyczne, ktore
nie wykraczajg nigdzie poza ramy rozwazan czysto teoretycznych. Uzy-
wa on réwniez terminu logistica 89, ale nie objasnia jego znaczenia. Nie-
mniej jednak mozna u niego zauwazyC tendencje doszukiwania sie
w arytmetyce teoretycznej praktycznej uzytecznosci. Méwi on, ze aryt-
metyka w duzej mierze panuje nad zyciem cztowieka. Dzieki niej oblicza
sie czas, godziny, miesiace, lata; przy jej pomocy tatwo orientowac sie
w ilodci posiadanego majatku, czy planowac zamierzone wydatki. Gdyby
sie usuneto rachunek, zapanowatby jaki$ ogolny chaos, a ludzie, ktorzy
nie umieliby oblicza¢, nie rézniliby sie wiele od nierozumnych zwierzat.
Liczba nad wszystkim panuje i wszystkim rzgdzi%. WypowiedZ ta jest
niewatpliwie rozwinieciem tylko, wspomnianej juz mysli Pisma Swietego
(Madr X1,21)91 ale rownocze$nie zdaje sie¢ dowodzi¢, ze Kasjodor mimo
woli zaciera juz ostrg réznice, mocno akcentowana przez autoréw wczes-
niejszych, miedzy arytmetyka teoretyczng a arytmetyka praktyczng
czyli logistyka.

Aby z kolei ustali¢ z jakiego zrodta zaczerpnat Kasjodor materiat do
rozwazan nad naturg i wiasciwosciami liczb, nalezy znow zwr6ci¢ uwage
na autoréw, ktorych on w zwigzku z arytmetyka wymienia, to jest na
Nikomacha z Gerazy, Apulejusza i Boecjusza% W wyniku zestawienia
tekstow Kasjodora, Nikomacha i Boecjusza (teksty Apulejusza zaginety)
okazuje sie, ze w podziale pierwszym liczb9, drugim%*i trzecim%,
poza nielicznymi réznicami, blizszy jest Kasjodor Boecjuszowi, a w czwar-

8 Tamze s. 132. Zob. tez H. Marrou: Saint Augustin et la fin de la culture
antique. Paris 1938 s. 195.

% Plato: jw. s. 525 A—D; s. 522 C; s. 526 D; s. 527 C. Tenze Filebos. W: Plato-
nis dialogi secundum Thrasylli tetralogias dispositi. V. Il. Lipsiae 1922 s. 56 E. Zob.
Z. Jordan: jw. s. 70—74.

87 Plato: Filebos. jw. s. 56 E et passim.

88Niektorzy autorowie sadza, ze arlytmetyka teoretyczna z kolei wystepowata
w dwoch postaciach, mianowicie popularnej i naukowed'. Posta¢ popularna wyste-
puje u Nikomacha i innych neopitagorejczykow, a Erze miotem jej spekulacji byt
natura i wiasciwosci liczb. Posta¢ natomiast naukowa wystepuje w Elementac
Euklidesa, we wspomnianych juz ksiegach arytmetycznych, tj. VII, VIII i IX i do-
tyczy tego, co matematyka wspotczesna nazywa teorig liczb. Pauly: Der kleine
Lexikon der Antike. Bd. I. Stuttgart 1964. Hasto ,,Arithmetik”. Wynika stad, ze
zagadnienia arytmetyczne podane przez Kasjodora reprezentujg popularng postac
starozytnej arytmetyki teoretycznej.

8 Variae. 111,52, s. 107,19.

Inst. s. 141,1—12.
Tamze s. 89.24—90,25.

9 Tamze s. 140.17. Tekst zob. przypis 5.

9 Inst. s. 133.17-—134.23. Por. Boethius: jw. s. 13,10—30,3.

% Inst. s. 135,1—15. Por. Boethius: jw. s. 39,18—41,20.

Inst s. 13516—138,22. Por. Boethius: jw. s. 4511—46,17.
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tym "', Nikomachowi. Zestawienie to pozwala domysla¢ sie, ze Kasjodor
swoje podziaty liczb zaczerpnat z wymienionych autoréw, ale trudno
ustali¢ czy w obu wypadkach uczynit to bezposrednio. Nasuwa tu pewne
watpliwosci podobienstwo z Nikomachem, poniewaz nie jest ono dowo-
dem oczywistym, ze Kasjodor wykorzystat jego Introductio arithmetica
bezposrednio, gdyz musi sie mie¢ tu na uwadze zaginione facinskie ttu-
maczenie tego pisma dokonane przez Apulejusza. Teksty, ktére sg blizsze
Nikomachowi, moga pochodzi¢ witasnie z Apulejusza. Podobnie sadzi tez
P. Courcelle?, z tym jednak, ze dopuszcza jeszcze mozliwo$¢ wykorzysta-
nia przez Kasjodora zaginionego rowniez komentarza do Nikomacha au-
torstwa Ammoniusza Hermeiou. Przypuszczenie to jednak jest mato
prawdopodobne, poniewaz tego autora Kasjodor nigdzie nie wymienia,
a to wydaje sie dowodzi¢, ze go tez nic znat Zwréci¢ tu jeszcze nalezy
uwage na to, ze zaréwno Nikomach jak i Boecjusz podajg w arytmetyce,
obok rozwazan o naturze i wiasciwosciach liczb, trzy rodzaje proporciji,
mianowicie arytmetyczng, geometryczng i muzyczng, ktére Kasjodor
catkowicie pominat.

IV. SYMBOLIKA LICZB

Starozytni arytmetycy, obok rozwazan $cisle matematycznych, rozwi-
jali rowniez rozwazania nad symbolikg liczb. Wystepuja one takze u Ka-
sjodora. Nie poswiecit on tej dziedzinie specjalnego pisma, ale porusza ja
ubocznie, szczegblnie w komentarzu do Psalméw i w Institutiones. Wsku-
tek zbyt obfitego materiatu do tego zagadnienia 982@0daje sie z koniecz-
Ir]oéct:)i tu tylko bardziej charakterystyczny wykiad symboli niektérych
iczb.

Liczba jeden wyraza Jednego Boga%. Liczba dwa jest symbolem dwaoch
Testamentow, Starego i Nowego 100. Liczby jeden i trzy wyrazajg tajem-
nice Tréjcy Swietej; jeden, Jedng nature Boga, trzy, Trzy Osoby Boze 101
Liczba cztery, uchodzaca u pitagorejczykow za liczbe Swietgl0?, jest
obrazem ziemi opartej o cztery krance Swiata, ktorej narody powinny
uwierzy¢ w Jednego Boga i znalez¢ sie w jednym dla wszystkich Koscie-
le; wyraza ona réwniez cztery pory roku, cztery gtdwne wiatry, cztery
cnoty, ktérymi moze byé dusza ludzka przyozdobiona, mianowicie: roz-
tropnos¢, sprawiedliwos¢, mestwo i umiarkowaniell3, wyraza ona tez
cztery Ewangelie 104 Liczba pie¢ oznacza Piecioksiag Mojzesza 105. Liczba

980Igst1225.16139,1—140,11. Por. Nicomachus: jw. s. 8221; Boethius: jw.
s. 90,6—122,16.

97 Courcelle: Les lettres grecques en Occident de Macrobe a Cassiodore. Paris
1948 s. 328—330. Zob. tamze s. 330 przypis 5.

% Obszerniej o symbolice liczb u Kasjodora zob. index w komentarzu jego do
Psalmoéw, hasto ,,Numerus”. PL 70. kol. 1447.

9 Inst. s. 141,15, Por. Eucherius: Formularum Spiritalis Intelligentiae ad Ura-
niurn liber unus. PL 50, 769 D.

100 Inst. s. 141,16, Por. Eucherius: jw. PL 50, 769 D —770 A.

00 Inst. s. 14121, Por. Eucherius: jw. PL 50, 770 A.

12 S. Pawlicki: Historia filozofii greckiej. T. I. Krakow 1890 s. 209.

103 In Psal. PL 70. kol. 52 C.

104 Inst. s. 1422, Por. Eucherius: jw. PL 50, 770 A,
770105)A\Inth. s. 1423. Zob, In Psal. PL 70, 59 A. Por. Eucherius: jw. PL 50,
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szes¢, ktorg uczona starozytno$¢ nazywata liczbg doskonatg 106, ma zwig-
zek z faktem stworzenia cztowieka na obraz i podobienstwo Boze w sz6-
stym dniu stworzenia 106_iczba siedem jest symbolem Ducha Swietego 108
i wiecznoscilld. Liczba dziesie¢, nazwana przez pitagorejczykow tetra-
daksate czyli boskag czterokrotnoscig (quaternitas), poniewaz przy po-
mocy jej czterech liczb, z ktérych jest ztozona, tj. 1, 2, 3, 4, mozna
wyrazi¢ w nieskonczonym szeregu kazdg liczbe, ma specjalne znaczenie.
Swoim ksztattem ,,X” przypomina Krzyz, a zamknieta w kole jest obra-
zem powszechnego Odkupienialll* Liczba dwanascie daje sie zauwazyc
powszechnie w przyrodzie. Dwunastoma znakami ozdobione jest niebo
(zodiak); z dwunastu miesiecy sktada sie rok; na dwanascie godzin
podzielone sg dzien i noc 111 Liczba trzydzieSci trzy odpowiada wiekowi
Pana Jezusa 112 Liczby w ogdlnosci kryja w sobie tez dziwng moc. Z nich
czerpig swe wiasciwosci elementy Swiata materialnego (ziemia, woda,
powietrze, ogien)l131WBikniecie w znaczenie liczb prowadzi do zrozumie-
nia najwyzszych i wszechmocnych spraw i rzeczy 114. Jes$li sie gteboko
wniknie w nature liczb, to dostrzeze sie, ze ich niezwykfa sita kryje sie
nawet w cudach Chrystusa 115.

Z utamkowo zarysowanej tu zaledwie symboliki liczb, wynika wyraz-
nie, ze Kasjodor zdradza wyjgtkowe zainteresowanie sie tg dziedzing.
Przejety spekulacjg nad liczbami, usituje wszystko ujmowaé w perspek-
tywie symboliki liczby. Liczba w jego przekonaniu jezykiem symbo-
licznym wyraza swoj zwigzek zarowno ze Swiatem stworzonym jak
i z Bogiem; jest ona jakim$ nieodtgcznym elementem kazdego bytu. Jako
chrzescijanin, wigze Kasjodor ze szczegdlnym upodobaniem symbolike
liczb z tajemnicami wiary i nauki chrzescijanskie;.

Zainteresowanie sie symbolikg liczb bylo w starozytnosci zjawiskiem
do$¢ powszechnym, zwiaszcza w kotach arytmetykéw. Arytmetycy odda-
wali sie nie tylko badaniom S$ciSle naukowym nad liczbami, ale tez
wiele wysitku poswiecali odczytywaniu ukrytej w liczbach, w ich prze-
konaniu, symbolicznej tresci. W swoich tego rodzaju spekulacjach docho-
dzili do wnioskow, ze liczby kryjg w sobie bardzo bogatg i réznorodng
tres¢, a przede wszystkim wyrazajg symbolicznym jezykiem cechy boskie.
Z tego powodu spekulacje nad liczbami nazywano teologig liczb. Teologie
liczb uprawiat Pitagoras i pitagorejczycyllf, szczegllnie neopitagorej-
czycy, z ktérych znany juz Nikomach z Gerazy, napisat prawdopodobnie
0 te] dziedzinie Arithmetica theologoumena 117. Zajmowali si¢ nig row-
niez neoplatonczycy, a Jamblich (IV w. po Chr.), w oparciu by¢ moze

06 Variae: I, 10, s. 19,19—22. Zob. tez Variae. I, 10 w: PL 69, 515 uwaga b.

107 Inst. s. 1425. Por. Eucherius: jw. PL 50, 770 B. Zob. tez o liczbie dosko-
na’fe 07w drug;m podziale liczb.

Inst. s. 142,7. Por. Eucherius: jw. PL 50, 770 C—D.

109 Inst. s. 89,12—23.

1 In Psal. PL 70, 657 A. Zob. Variae. 1,10, s. 19,7—19.

1l Cassiodorus: De anima. PL 70, 1306 A.

112 Inst. s. 89,2. Por. Eucherius: jw. PL 50, 771 D.

113 Inst. s. 167,23.

114 Tamze, s. 142,8.

15 Tamze, s. 141,13.

16 M. Cantor: jw. s. 86 i 133.

17 W. Christ — 0. Stahlin — W. Schmid: Geschichte der griechischen
Literatur. 6 Auflage. Il Teil, 11 Halfte. Minchen 1925 s. 905.
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o Nikomachall8, napisat temu przedmiotowi posSwiecone swoje Theolo-
goumena tes arithmetikes 119, Zainteresowanie sie¢ symbolikg liczb, nie-
watpliwie pod wpltywem neopitagoreizmu i neoplatonizmu, bylo zywe
réwniez i w kotach chrzeScijanskich. Wystepuje ono u Eucheriusza
(ok.  455), w jogo Formularum Spiritalis Intelligentiae ad Uranium
liber unus; u $w. Augustyna w wielu jego pismach, szczegélnie w Enar-
rationes in Psalmos, i u wielu innych pisarzy i Ojcéw Kosciota.

Wobec tak szeroko znanej i intensywnie uprawianej w starozytnosci
symboliki liczb, trudno z catg doktadnosciag wskaza¢ za posrednictwem
jakich autorow Kasjodor sie z tg dziedzing zapoznat i potem z niej korzy-
stat. Zestawienia tekstow pozwalajg sie domyslac, ze w pierwszym rze-
dzie moze tu wchodzi¢ w rachube ksiega Formularum Spiritalis Intelli-
gentiae Eucheriusza, ktorg posiadat w bibliotece Vivarium 20 Ale autor
ten nie byt tu jedynym zrodtem, poniewaz Kasjodor w wielu wypadkach
jest od niego niezalezny i wykazuje dobrg znajomos$¢ pitagorejskiej sym-
boliki liczb, czego nie posiada Eucheriusz. Korzysta¢ zatem musiat i z in-
nych autoréw. Chodzi¢ tu moze przede wszystkim o $w. Augustyna,
0 jego Enarrationes in Psalmos, ktore wykorzystat Kasjodor przy pisaniu
swego komentarza do Psalmow, w ktérym gtdwnie rozwazania nad zna-
czeniem liczb prowadzi. Z Enarrationes pochodzi prawdopodobnie tez
jego znajomos$¢ pitagorejskiej symboliki liczb. Wydaje sie, ze poza Euche-
riuszem i1 $w. Augustynem, Kasjodor do innych autoréw w tym wypadku
nie siegat.

ZAKONCZENIE

W zakonczeniu tych rozwazan, w formie pewnych wnioskéw, mozna
najpierw stwierdzi¢, ze Kasjodor w swoich pismach nie dat petnego
i wyczerpujgcego obrazu zagadnien arytmetyki starozytnej. Dal jej obraz
mocno zawezony i uproszczony. Ograniczyt sie mianowicie do omowienia
stosunku arytmetyki do innych nauk matematycznych, krotkiego wyjas-
nienia jej niektorych poje¢, obszerniejszego juz przedstawienia, dla
arytmetyki istotnych, natury i wiasciwosci liczb oraz dla arytmetyki
nieistotnej symboliki liczb. Arytmetyka starozytna byta bogatsza i w za-
gadnienia i bardziej wyczerpujaca w sposobie ich przedstawiania. Aby
to stwierdzi¢, wystarczy zapoznac sie choc¢by z De arithmetica Boecjusza
czy z jego zrédiem Introductio arithmetica Nikomacha z Gerazy.

Nastepnie podane przez Kasjodora zagadnienia, mimo swego charakte-
ru skrotowego, sg dla arytmetyki podstawowe, a nawet elementarne.
| tu musi sie mie¢ na uwadze ustawicznie to, ze ich autorowi nie chodzito
0 petny wyktad arytmetyki, ale o podanie tylko z tej dziedziny podsta-
wowych i elementarnych wiadomosci, ktére miaty wprowadzi¢ jego czy-
telnikow, to jest mnichéw Vivarium. ktérym swoje pisma przeznaczat,
do samodzielnego i gruntownego studium tej wiasnie dziedziny. Do tego
celu miata stuzy¢ bogata biblioteka wiwaryjskiego Kklasztoru.

Zrodtem, ktorym sie Kasjodor postuzyt, byli dla arytmetyki Nikomach
z Gerazy w facinskim ttumaczeniu Apulejusza i tacinskiej parafrazie
Boecjusza, a dla symboliki liczb Eucheriusz i $w. Augustyn.110

1§ M. Cantor: jw. s. 366.

119 Tamze s. 391.
120 Inst. s. 34,10.
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PROBLEMES D'’ARITHMETIQUE DANS LES ECRITS DE CASSIODORE
SOMMAIRE

Cassiodore traite la question d’arithmetique dans le cadre d’arts liberaux dans son
ecrit intitule ,,Institutiones”. 1l y revient aussi, quoique indirectement, dans ses
autres ecrits, surtout dans son commentaire sur les psaumes et dans les ,Variae”.
Les problemes arithmitiques exposes par Cassiodore concernent I'arithmetique en
elle-meme et le symbolisme des nombres. On peut les resumer dans les points
suivants:

1. L'arithmetique en tant que science mathematique s'apparente a d’autres scien-
ces mathimatiques, 5 savoir: la musique, la geometrie et I'astronomie, et ocuppe
parmi elles la premiere place. Le fondement de cette connexion constitue leur
commun objet materiel, qui est la quantite abstraite et le fondement de cette
priorite est le fait que I'arithmetique sert d’instrument d’investigation pour d’autres
sciences mathematiques.

2. On peut definir I'arithmetique comme science de la quantite abstraite en tant
que denombrable ou bien comme science qui s'occupe de la nature des nombres
entiers, de leurs proprietes et de leurs rapports. Comme notions fondamentales en
arithmetique il faut citer: la quantity discontinue, la quantite continue et le nom-
bre. La quantite discontinue est faite d’elements n'ayant pas de frontiere commune,
la quantity continue par contre est faite delements ayant une telle frontiere.
Le nombre c’est I'ensemble des unites (monades).

3. L'objet fondamental des recherches en arithmetique c’est la nature et les
proprietes des nombres. De ce point de vue, on peut diviser les nombres en quatre
groupes: Le premier et le second groupe forment les nombres susceptibles d’etre
concus comme divisibles en pairs et impairs; le troisieme groupe les nombres con-
sideres en eux-memes absolument et dans leurs relations mutuelles, et le quatrieme
groupe les nombres consideris comme continus et discontinus.

4. Les nombres, outre leur nature specifique et leurs proprietes, cachent dans leur
sein d’autres realites, entre autres expriment dans un langage symbolique les
traits divins.

Les problemes strictement arithmetiques Cassiodore puisat Par Uintermediaire
d’Apulee et de Boece chez Nicomaque de Gerase et le symbolisme des nombres
directement chez Eucherius et St. Augustin.



